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7. Man untersuche, ob die folgenden Funktionenfolgen auf den jeweils angegebenen Intervallen gleichmé8ig
konvergieren:

(a) fu(z) = g, w€la,1] (0<a <)
n, 0<z<i

(b) falx)=¢1-nz-1), L<a<2, 2€l0,2
0, 2<p<2

@)h@ﬂ={% falls z € R\ Q

o fallsxz%, qeN, peNy, g¢T(p,q) =1"
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8. Gegeben ist die Funktionenfolge (f,) mit f,(z) = na(1 — z)". Man zeige:
(a) (fn) ist auf [0, 1] nicht gleichm&Big konvergent.
(b) Es gilt fiir alle z € [0,1]:
lim lim f,(x) = lim hm fn(x).

r—0n—oo n—oo x—0

9. Gegeben ist die Funktionenfolge (f,) mit

1+ n2z3

fn(z) = A+ n2a2)?

(a) Bestimmen Sie alle x € R auf der die Funktionenfolge punktweise konvergiert und die dort
definierte Grenzfunktion!

(b) Geben Sie ferner an, auf welchen Intervallen [a,b] die Funktionenfolge gleichmifiig gegen die
Grenzfunktion f(x) konvergiert.

10. Gegeben ist die Funktionenfolge (f,,) mit f,(z) = Trea?

(a) Man untersuche (f,,) auf Konvergenz und bestimme gegebenenfalls die Grenzfunktion f. Ist die
Konvergenz gleichméfig?
(b) Fiir welche z ist f differenzierbar und gilt f/(z) = lim,_ f,(x)?

o
11. Zeigen sie, dass die Funktionenreihe Zx”e_”m fiir alle € [0, 0] konvergiert und bestimmen Sie

n=0
die Grenzfunktion!

12. Fiir welche z € R darf die Reihe

n X
n=1

gliedweise differenziert werden?



